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ΤΥΠΟΛΟΓΙΟ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑΣ Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 

Κεφάλαιο 7 
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ΘΕΩΡΗΜΑ ΘΑΛΗ 

Αν 3 τουλάχιστον παράλληλες ευθείες τέμνουν  υο άλλες ευθείες  ορίζουν σε 

αυτές τμήματα ανάλο α. 
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ΘΕΩΡΗΜΑ Αντίστροφο του Θ.ΘΑΛΗ 

Θεωρούμε  υο ευθείες  1 και  2 που τέμνουν  υο παράλληλες ε1 και ε2 στα 

σημεία Α Β και Ε   αντίστοιχα. Αν Γ και Η είναι τα σημεία των  1    2 αντίστοιχα 

τέτοια  ώστε 
  

  
 
  

  
   τότε η ευθεία ΓΗ είναι παράλληλη προς τις ε1 και ε2. 

 

ΠΟΡΙΣΜΑ (Εφαρμο ή του Θ.ΘΑΛΗ στα τρί ωνα) 

Κάθε ευθεία παράλληλη με μια απ τις πλευρές ενός τρι ώνου χωρίζει τις  υο άλλες 

πλευρές σε μέρη ανάλο α και αντίστροφα. 
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ΘΕΩΡΗΜΑ [ Σχέση πλευρών τρι ώνων Α Ε και ΑΒΓ ] 

Το τρί ωνο που ορίζεται από τις ευθείες  υο πλευρών τρι ώνου και μια παράλληλη 

προς την τρίτη πλευρά του  Ε // ΒΓ   έχει πλευρές ανάλο ες προς τις πλευρές του 

αρχικού τρι ώνου ΑΒΓ. 
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Κεφάλαιο 8 

ΘΕΩΡΗΜΑ  

Ο λό ος των Περιμέτρων  υο όμοιων ευθυ ράμμων σχημάτων ισούται με το 

λό ο ομοιότητας τους. 

Κριτήρια Ομοιότητας Τρι ώνων 

1. Αν  υο τρί ωνα έχουν  υο  ωνίες τους ίσες μία προς μία  τότε είναι όμοια.  
2. Αν  υο τρί ωνα έχουν  υο πλευρές ανάλο ες μία προς μία και τις 
περιεχόμενες στις πλευρές αυτές  ωνίες ίσες  τότε είναι όμοια. 

3. Αν  υο τρί ωνα έχουν τις πλευρές τους ανάλο ες μία προς μία   τότε είναι 
όμοια. 

 

ΠΟΡΙΣΜΑΤΑ 

1.  υο ορθο ώνια τρί ωνα είναι όμοια   όταν έχουν μια οξεία  ωνία τους 
ίση. 

2. Όλα τα ισόπλευρα τρί ωνα είναι όμοια μεταξύ τους. 
3.  υο ισοσκελή τρί ωνα   τα οποία έχουν μια αντίστοιχη  ωνία ίση   είναι 
όμοια. 

4. Ο λό ος ομοιότητας  υο ομοίων τρι ώνων είναι ίσος με το λό ο  υο 
ομόλο ων υψών τους. 

5. Ο λό ος ομοιότητας  υο ομοίων τρι ώνων είναι ίσος με το λό ο  υο 
ομόλο ων  ιχοτόμων τους. 

6. Ο λό ος ομοιότητας  υο ομοίων τρι ώνων είναι ίσος με το λό ο  υο 
ομόλο ων  ιαμέσων τους. 
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Κεφάλαιο 9 

ΘΕΩΡΗΜΑ  

Σε κάθε ορθο ώνιο τρί ωνο  το τετρά ωνο μιας κάθετης πλευράς του είναι ίσο με το 

 ινόμενο της υποτείνουσας επι την προ ολή της πλευράς αυτής στην υποτείνουσα. 

ΠΟΡΙΣΜΑ  

Σε κάθε ορθο ώνιο τρί ωνο ο λό ος των τετρα ώνων των κάθετων πλευρών του είναι 

ίσος με το λό ο των προ ολών τους πάνω στην υποτείνουσα. 

Πυθα όρειο Θεώρημα & Αντίστροφο αυτού 

 Σε κάθε ορθο ώνιο τρί ωνο το τετρά ωνο της υποτείνουσας ισούται με το 
άθροισμα των τετρα ώνων των  υο κάθετων πλευρών του. 
 

 Αν σε ΑΒΓ τρί ωνο ισχύει ΑΒ2   ΑΓ2   ΒΓ2   τότε η  ωνία Α είναι ορθή. 
 

ΘΕΩΡΗΜΑ  

Σε κάθε ορθο ώνιο τρί ωνο   το τετρά ωνου του ύψους Α  που αντιστοιχεί στην 

υποτείνουσα είναι ίσο με το  ινόμενο των προ ολών των κάθετων πλευρών στην 

υποτείνουσα. 

Γενικευμένα ΠΥΘΑΓΟΡΕΙΑ Θεωρήματα  

1. Το τετρά ωνο μιας πλευράς τρι ώνου η οποία  ρίσκεται απέναντι από οξεία 
 ωνία ισούται με το άθροισμα των τετρα ώνων των  υο άλλων πλευρών 
ελαττωμένο κατά το  ιπλάσιο  ινόμενο της μιας από τις πλευρές αυτές επι 
την προ ολή της άλλης πάνω σε αυτήν. 

2. Το τετρά ωνο μιας πλευράς τρι ώνου η οποία  ρίσκεται απέναντι από 
αμ λεία  ωνία ισούται με το άθροισμα των τετρα ώνων των  υο άλλων 
πλευρών αυξημένο κατά το  ιπλάσιο  ινόμενο της μιας από τις πλευρές 
αυτές επι την προ ολή της άλλης πάνω σε αυτήν. 

 

Νόμος Συνημιτόνων   

α2    2  2-2  συνΑ      2 α2  2-2α συνΒ     2   α2  2-2α συνΓ 

Πόρισμα  

Σε κάθε τρί ωνο ΑΒΓ ισχύουν :  

   ι )   α2<  2    2 , αν και μόνον αν Α < 900 

   ιι )  α2    2    2 , αν και μόνον αν Α   900 

   ιιι )  α2>  2    2 , αν και μόνον αν Α > 900 
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Κεφάλαιο 10 

Αξιώματα 

 Ίσα πολυ ωνικά χωρία έχουν ίσα εμ α ά. 
 Αν ένα πολυ ωνικό χωρίο (ή επιφάνεια) χωρίζεται σε πεπερασμένου 
πλήθους πολυ ωνικά χωρία   που  εν έχουν κοινά εσωτερικά σημεία   
τότε το εμ α όν του ισούται με το άθροισμα των εμ α ών των 
επιμέρους πολυ ωνικών χωρίων. 

 Το εμ α όν τετρα ώνου πλευράς 1 είναι ίσο με 1. 
 Αν πολύ ωνο Ρ περιέχεται στο εσωτερικό ενός πολυ ώνου Π   τότε : 

( Εμ α όν Ρ )  < ( Εμ α όν Π ) 

Εμ α ά Βασικών Ευθυ ράμμων Σχημάτων 

1. Τετρα ώνου πλευράς α είναι  Ε   α2 
2. Ορθ. Παραλληλο ράμμου με πλευρές α     είναι Ε   α∙  
3. Παραλληλο ράμμου ΑΒΓ   ,  

 

(ΑΒΓ )  α∙υα    ∙υ  

 

 

 

4. Τρι ώνου   
  

(ΑΒΓ )   
 ∙   

 
 
 ∙  

 
 
 ∙  

 
 

 

 

5. Τραπεζίου  
 

(ΑΒΓ )  
(   ) 

 
 
(     )

 
∙ ΑΕ 
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6. Ισοπλεύρου Τρι ώνου (εφαρμο ή 1η σελί α 74) :  
 

 (ΑΒΓ)   
    

 
 

 

 

7. Κυρτού Τετραπλεύρου με κάθετες  ια ωνίους – Ρόμ ος (εφαρμο ή 2 σελ 75) 

 

Συμ ολίζω ΑΓ   1  και Β     2.  

Οι  1   2 τέμνονται κάθετα.  

(ΑΒΓ )   
    

 
 

 

ΣΗΜΑΝΤΙΚΟ ! 

Η  ιάμεσος ΑΜ σε τρί ωνο ΑΒΓ το χωρίζει σε  υο ισοεμ α ικά τρί ωνα ΑΒΜ   ΑΜΓ.  

 

Άλλοι Τύποι  ια το Εμ α όν Τρι ώνου 

1. Ε    τ(τ  α)(τ   )(τ   )   ,  (τύπος Ήρωνα) 

2. Ε   τ∙ρ    (ρ: η ακτίνα του ε  ε ραμμένου κύκλου του τρι ώνου) 

3. Ε   
   

  
 ,  (R : η ακτίνα του περι  ε ραμμένου κύκλου) 

4. E = 
 

 
α ημΓ  

 

 
  ημΑ  

 

 
α ημΒ 

 

Λό ος Εμ α ών Ομοίων Τρι ώνων – Πολυ ώνων 

1. Αν  υο τρί ωνα είναι όμοια  τότε ο λό ος των εμ α ών τους ισούται με το 
τετρά ωνο του λό ου ομοιότητας. 

2. Ο λό ος των εμ α ών  υο όμοιων πολυ ώνων είναι ίσος με το τετρά ωνο 
του λό ου ομοιότητας τους. 

3. Αν μια  ωνία ενός τρι ώνου είναι ίση ή παραπληρωματική με μια  ωνία ενός 
άλλου τρι ώνου   τότε ο λό ος των εμ α ών των  υο τρι ώνων είναι ίσος με 
το λό ο των  ινομένων των πλευρών που περιέχουν τις  ωνίες αυτές. 
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Κεφάλαιο 11 

ΘΕΩΡΗΜΑ  

Κάθε κανονικό πολύ ωνο ε  ράφεται σε έναν κύκλο και περι ράφεται σε έναν άλλον. 

Οι  υο κύκλοι είναι ομόκεντροι. 

 

ΘΕΩΡΗΜΑ  

Σε κάθε κανονικό ν- ωνο ακτίνας R ισχύουν οι σχέσεις : 

 α 
  

  
 

 
    

 Ρν   ν∙λν 

 ων = 
    

 
 

 Εν = 
 

 
Ρν ∙αν 

 

 

 

 

ΠΟΡΙΣΜΑ  

Σε  υο κανονικά ν- ωνα ο λό ος των πλευρών τους ισούται με το λό ο των ακτίνων 

τους και το λό ο των αποστημάτων τους. 

 

Ε  ραφή Βασικών Κανονικών Πολυ ώνων σε κύκλο και στοιχεία τους 

 Τετρά ωνο Καν.Εξά ωνο Ισόπλευρο Τρί ωνο 

Πλευρά λν λ4 = R   λ6 = R 
 

λ3 =     
 

Απόστημα αν α4 = 
   

 
 

 

α6 = 
   

 
 

 

α3 = 
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Μήκος Κύκλου ακτίνας R– Μήκος Τόξου μο μοιρών ή α rad 

L   2πR        ,   l = 
   

   
      l   α∙R   όπου α : ακτίνια 

 

Εμ α όν κυκλικού  ίσκου ακτίνας R 

Ε   π∙R2 

 

Εμ α όν κυκλικού τομέα  μο και  ακτίνας R 

Ε   (Ο   )= 
    

   
 

(ΟΑΒ )= 
   

 
 , α :rad 

 

Εμ α όν Κυκλικού τμήματος 

 

ε   (ΟΑΒ ) – (ΟΑΒ) 

 

 

 

 

 

 

 


