
Δπαλαιεπηηθό Γηαγώληζκα 

ζηα Όξηα θαη ζηελ Σπλέρεηα 
 

Θέκα 1
ν
 

Α. Πόηε κηα ζπλάξηεζε ιέγεηαη ζπλερήο ζε έλα ζεκείν 0x  ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο . 

           (Μνλάδεο 2) 

Β. Να δηαηππώζεηε ην Θεώξεκα ελδηάκεζωλ ηηκώλ θαη λα ην απνδείμεηε. 

           (Μνλάδεο 5) 

Γ. Να δηαηππώζεηε ην Θεώξεκα Bolzanoθαη ηελ γεωκεηξηθή ηνπ εξκελεία. 

           (Μνλάδεο 3) 

Γ. Πόηε κηα ζπλάξηεζε  f  είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα    ,  θαη πόηε ζην 

δηάζηεκα   [ , ]   ;        (Μνλάδεο 5) 

 

 

Δ. Δξωηήζεηο Σωζηό – Λάζνο       (Μνλάδεο 10) 
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3. Αλ κηα ζπλάξηεζε  f   είλαη ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Γ  

    θαη δε  κεδελίδεηαη ζε απηό ηόηε x  έρω όηη  
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5. Αλ ε ζπλάξηεζε  f   είλαη ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα  ,  , ηόηε ε   f 

παίξλεη πάληνηε κηα κέγηζηε θαη κηα ειάρηζηε ηηκή.    Σ Λ 

 

 

 

 

 



Θέκα 2ν 
 

Α. Γίλεηαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζεf κε ηύπν  
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i. Να απνδείμεηε όηη 2   θαη 4       (Μνλάδεο 6) 

ii. Να ππνινγίζεηε ην όξην : lim ( )
x

f x


     (Μνλάδεο 4)  

iii. Να ππνινγίζεηε ην όξην : lim ( )
x

f x      (Μνλάδεο 7) 

iv. Να απνδείμεηε ‘όηη ε εμίζωζε  ( ) 2ln 8 1 f x x έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην 

δηάζηεκα (0,1).        (Μνλάδεο 8) 

 

 

Θέκα 3ν 

Α. Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f κε 
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1) Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f .     (Μνλάδεο 2) 

2) Να απνδείμεηε όηη ε f είλαη ζπλερήο ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο . (Μνλάδεο 3) 

3) Να απνδείμεηε όηη ε f αληηζηξέθεηαη θαη λα κειεηήζεηε ηελ 
1f ωο πξνο ηελ 

ζπλέρεηα.         (Μνλάδεο 5) 

4) Να βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο f .     (Μνλάδεο 4) 

Β .Γηα ηελ ζπλερή ζην  [ 1,1]  ζπλάξηεζε f  , ηζρύεη 
2(x) 2 1xf x x    γηα 

θάζε x [ 1,1]   

i. Να βξείηε ην (0)f .       (Μνλάδεο 2) 

ii. Να βξείηε ην  
 ώζηε ε ζπλάξηεζε 

         

( )
[ 1,0) (0,1]

( )

0

f x
x

g x x

x


  

 
 

 
 λα είλαη ζπλερήο. (Μνλάδεο 5) 

iii. Γηα ηελ ηηκή ηνπ α πνπ βξήθαηε ζην πξνεγνύκελν εξώηεκα, λα δείμεηε όηη ε 

g δηαηεξεί ζηαζεξό πξόζεκν ζην  [ 1,1]
    (Μνλάδεο 4) 



 

Θέκα 4ν 

Γίλνληαη νη ζεηηθνί πξαγκαηηθνί αξηζκνί ,      θαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζε 

:f   , ηέηνηα ώζηε λα ηζρύνπλ  : ( ) 2 , ( ) 2f f     θαη  ( ) 2012f x  γ

 ηα θάζε  x . 

A. Να απνδείμεηε όηη ε εμίζωζε 2 ( ) ( )x f x f     έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ 

ιύζε ζην (0, ]          (Μνλάδεο 7) 

B. Αλ ε f είλαη γλεζίωο κνλόηνλε ζην δηάζηεκα [ , ]   ηόηε: 

a. Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη κνλαδηθόο αξηζκόο ( , )    ηέηνηνο ώζηε            

  ( )f                                                                      (Μνλάδεο 3)             

b. Να απνδείμεηε όηη ε fC  ηεο f  ηέκλεη ηελ 2y x  ζε έλα αθξηβώο 

ζεκείν κε ηεηκεκέλε  0 ( , )x                                        (Μνλάδεο 4)      

C. Να ππνινγίζεηε ην  2
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     (Μνλάδεο 6) 

D. Υπνζέηνπκε όηη ππάξρεη ζπλάξηεζε h :   ηέηνηα ώζηε 

( ) ( ) 2004f x h x x 
 γηα θάζε x . Υπνζέηνπκε αθόκε όηη ε εμίζωζε

( ) 0f x   έρεη δύν ιύζεηο εηεξόζεκεο 1 2,  .Να απνδείμεηε όηη  ε εμίζωζε 

( ) 0h x  έρεη ηνπιάρηζηνλ ιύζε ζην δηάζηεκα 1 2( , )    (Μνλάδεο 5) 

 

 

      

 

 

       

 

 

Γηάξθεηα : 3 ώξεο         Καλή επιτυχία 
 


