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στα

Μαθηματικά 





Θέμα 1ο
Α. α)  Πότε λέμε ότι ένας ακέραιος β Ή 0 διαιρεί έναν ακέραιο α;
β) Τι ονομάζουμε μέγιστο κοινό διαιρέτη των ακέραιων α και β, ένας τουλάχιστον από τους οποίους είναι διάφορος του μηδενός;
γ) Να αποδείξετε ότι δυο ακέραιοι α, β είναι πρώτοι μεταξύ τους, αν και μόνο αν υπάρχουν ακέραιοι κ, λ τέτοιοι, ώστε κα + λβ = 1.

Β. α)  Να δικαιολογήσετε ότι αν β/α τότε κβ/κα για κάθε κ Ξ Ζ*.
β)  Να αποδείξετε ότι (α, β) = (3α + 2β, α + β) όπου α, β ακέραιοι.


Θέμα 2ο
Δίνονται οι ακέραιοι α, β Ή 0. 
Α. Αν (α, β) = 3, ποια μορφή μπορεί να έχει ο ακέραιος α;
Β. Αν ισχύει 3α + (-2) β = 1, ποιος είναι ο Μ.Κ.Δ. των α και β;
Γ. Να αποδείξετε ότι (αβ, α + β), αν (α, β) = 1.
Δ. Να αποδείξετε ότι οι α και β διαιρούμενοι με το κ αφήνουν το ίδιο υπόλοιπο αν και μόνο αν κ/α - β.
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